
 

ΚΕΦΑΛΑΙΟ 3
Ο
 

 

1. Να ιπζνύλ νη εμηζώζεηο : α) 
x 2 x 4 x 1

2 3 6

  
         β) 7x = (x+2)(x+5) - (x

2
+10) 

2. Να ιπζεί ε εμίζσζε : 
2 2 2

1 5 4

x x x x x 1
 

  
 

 

3. Να ιπζεί ε εμίζσζε : x
3
 - 3x

2
 +2x = 0  

 

4. Να ιπζεί ε εμίζσζε : 
x 7 x 5 x 4 x 8

x 9 x 7 x 6 x 10

   
  

   
 

 

5. Να ιπζεί ε εμίζσζε : α(αx-1) = αx+1 

 

6. Να ιπζεί ε εμίζσζε : ι
2
(x-1) - 5ι = 4(4x+1)  

 

7. Να ιπζνύλ νη εμηζώζεηο :  α) α(αx-1) = x - 1           β)  ι
2
(x-2) - 3ι = x + 1 

 

8. Να ιπζνύλ νη εμηζώζεηο : α) ι(ιx-1) = x(3ι-2) - 1        β)  ι(ιx-1) = ιx + 3(2x-1) 

 

9. Να ιπζεί ε εμίζσζε :
3 2

2 4x 1
x

κ κ


    

 

10. Να ιπζεί ε εμίζσζε : ι
2
(x-1) = 2ιx + κ -3 

 

11. Να ιπζεί ε εμίζσζε : 

22x α x β 3αx (α β)

β α αβ

   
   

 

12. Να ιπζεί ε εμίζσζε :  α) ι(ιx-2) + 12x = κ + 7ιx -4    β) ι(ιx-2) = x+κ-3 

 

13. Να βξεζεί ην ι αλ ε εμίζσζε  ι(ιρ-3)=3ρ+1 έρεη ιύζε ην 1 

 

14. Γηα πνηεο ηηκέο ησλ α θαη β ε παξαθάησ εμίζσζε είλαη αόξηζηε:  

   x(α
2
 -4) = α(3x-1) + 2β - 3 

 

15. Να ιπζνύλ νη εμηζώζεηο : α) |x1| = 5   β) |x2| = 3    γ) |x1| = |2x3| 

 

16. Να ιπζνύλ νη εμηζώζεηο : α) 
3x x 1

x 2
2 3


      β)

1
3 x 2 2 x

2
     

 

17. Να ιπζνύλ νη εμηζώζεηο  

 η)   2x 3 x 6      ηη) |7x+3|=3x
2
2 

 

18. Να ιπζνύλ νη εμηζώζεηο : α) 4 x | x | 3     β) x 5 1   

 



19. Να ιπζεί ε εμίζσζε : 
x 3 3 x 3 1

2
2 3

   
   

 

20. Να ιπζεί ε εμίζσζε : 
7 x 1 4 3 x 1 5

x 1
5 2

   
    

 

21. Να ιπζνύλ νη εμηζώζεηο :     

 

α)   
5 3x 1 3 3 9x

3x 1 5
2 4

  
                β) 

19 2 x 2 4 2x 11
2x 4

2 2

   
    

 

22. Να ιπζνύλ νη εμηζώζεηο : α) ||x1|+3| = 7                    β) |12|x|| = |3|x|+2|  

 

23. Να  ιπζνύλ νη αληζώζεηο εμίζσζε :      ||x3|8| = 11 

 

24. Να βξεζνύλ ηα x,y ώζηε : α) |xy+5| + |2x-y+4| = 0           β) |x
2
+3xy-4| + |x+y| = 0  

 

25. Να βξεζνύλ ηα x,y ώζηε : |x-2y| + |x+y3| = 0   

 

26. Να ιπζεί ε αλίζσζε : 
2 2x x x 3x 2 0      

 

27. Να ιπζνύλ νη εμηζώζεηο : |x1| + |x+1| = x + 4  θαη |2x+1|  |x+2| = 6 

 

28. Να ιπζνύλ νη εμηζώζεηο :  α) |x+3|  |x+1| = x      β) |2x+1| + |x3| = 7 

 

29. Να ιπζνύλ νη εμηζώζεηο : α) (x+2)
2
=x+4   β) x(x3)

3

4

x
=1 

 

30. Να ιπζoύλ νη εμηζώζεηο : α) x
2
(2αβ)x2αβ=0    β)  x

2
+( 3 2 )x 6=0                                   

 

31. Να ιπζνύλ νη εμηζώζεηο : α) (
1 1

3 1 3 1


 
)x

2
+5x-6=0    β)

2x 2x 2 3 3 0      

 

32. Να απνδεηρζεί όηη έρνπλ ξίδεο πξαγκαηηθέο νη εμηζώζεηο :   

α) 3ιx
2
-(2ι+3κ)x+2κ=0   β) α(β-γ)x

2
+β(γ-α)x+γ(α-β)=0 

 

33. Γηα πνηέο ηηκέο ηνπ ι έρνπλ ιύζε ζην R νη εμηζώζεηο : 

α) (ι-3)x
2
-2(ι+1)x+ι-4=0 ,  ι3   β) 3ιx

2
-(6ι+2)x+3ι-5=0 

 

34. Γηα πνηεο ηηκέο ηνπ ι νη εμηζώζεηο : α) (ι+1)x
2
-(3ι+1)x+2=0  β) (ι-2)x

2
+3(ι- 1)x+2ι+3=0 

έρνπλ ξίδεο ίζεο. 

 

35. Γίλεηαη ε εμίζσζε ιx
2
+(ι-2)x+2-ι=0. Βξείηε γηα πνηεο ηηκέο ηνπ ιR έρεη : 

α) ην πνιύ κία ξίδα  β) δύν άληζεο ξίδεο    

 

36. Γηα πνηεο ηηκέο ηνπ ι ε εμίζσζε : 

α) (ι-1)x
2
-2(ι

2
-2)x+ι+1=0 έρεη κηα ξίδα ηνλ αξηζκό 3   



β) ( ι-2)x
2
-(2ι-1)x+ι

2
-5=0 έρεη κηα ξίδα ηνλ αξηζκό 1 

 

37. Να βξεζνύλ ηα ι,κ ώζηε ε εμίζσζε 2x
2
+(ι+1)x+ι+κ-3=0 λα έρεη κνλαδηθή ξίδα ην -1. 

 

38.  Να ιπζνύλ νη εμηζώζεηο : α) (x-2)
2
-3|x-2|-4=0  β) x

2
+3|x-1|-2x-3=0 

 

39.  Να ιπζνύλ νη εμηζώζεηο: i)(x-2)
2
-3|x-2|-4=0  ii)x

2
+3|x-1|-2x-3=0  

 

40.  Να ιπζνύλ νη εμηζώζεηο : i) (2x-1)
2
+5|2x-1|-6=0   ii) x

2
-
2

2

2

2

x

x 
=2 

 

41.  Να ιπζεί ε εμίζσζε : 
21 1

(x ) (x ) 2 0
x x

      

 

42.  Να ιπζνύλ νη εμηζώζεηο : α) 
26 24

(x ) 4x 5
x x

     

β) 
2

2

1 1
x 3(x ) 0

xx
       γ) 

2

2

4 2
x 5(x ) 10 0

xx
      

 

43.  Aλ x
1
,x

2
 ξίδεο ηεο εμίζσζεο  x

2
–3x–2=0 λα ππνινγηζηνύλ νη ηηκέο ησλ παξαζηάζεσλ : 

α)  
2 2
1 2

1 1

x x
          β)  (x

1
x

2
)

2
        γ)  

2 2
1 2

2 1

x x

x x
  

 

44.  Αλ  x
1
,x

2
 ξίδεο ηεο εμίζσζεο x

2
3x+1=0 λα ππνινγηζηεί ε παξάζηαζε : 

A = 

3 2 2 3
1 1 2 1 2 2

2 2
1 1 2 2

2x 3x x 3x x 2x

x 3x x x

  

 
 

 

45.  Αλ x
1
, x

2
 είλαη νη πξαγκαηηθέο ξίδεο ηεο εμίζσζεο x

2
3x2=0 λα ππνινγηζηνύλ νη ηηκέο ησλ 

παξαζηάζεσλ : α)
2 2

1 2x x    β)
1 2

1 1

3x 4 3x 4


 
   γ) 1 2 1 2 1 2

1 2

(2x x )x (2x x )x

(3x 4)(3x 4)

  

 
 

 

46.  Αλ  x1, x2 ξίδεο ηεο εμίζσζεο (x-1)
2
=α(2x-3), δείμηε όηη ε παξάζηαζε (x1

3

2
)(x2

3

2
) είλαη 

αλεμάξηεηε από ην α ρσξίο λα ιύζεηε ηελ εμίζσζε. 

 

47.  Να θαηαζθεπαζζεί εμίζσζε 2νπ βαζκνύ κε ξίδεο : 

α) ξ
1
=

α

α β
,  ξ

2
=

β

α β
     β) ξ

1
=

3 1

3 1




,    ξ

2
=

3 1

3 1




 

 

48.  Αλ x
1
,x

2
 νη πξαγκαηηθέο ξίδεο ηεο x

2
+3x+1=0 λα θαηαζθεπαζζεί εμίζσζε 2νπ βαζκνύ  

κε ξίδεο : α) ξ
1
=x

1
+
1

2x
, ξ

2
=x

2
+
1

1x
   β) ξ

1
=

2

31x 
,  ξ

2
=

2

32x 
 

 

49.  Να θαηαζθεπαζζεί εμίζσζε 2νπ βαζκνύ κε ξίδεο : 



α) ξ
1
=

4

5 2 6
,   ξ

2
=

4

5 2 6
   β) ξ

1
=
3 5

3 5

3 5

3 5









,  ξ

2
=
λ 20

5
 

 

50.  Αλ x
1
,x

2
 νη πξαγκαηηθέο ξίδεο ηεο x

2
+3x+1=0 λα θαηαζθεπαζζεί εμίζσζε 2νπ βαζκνύ  

κε ξίδεο :     α) ξ
1
=x

1
+

2

1

x
, ξ

2
=x

2
+

1

1

x
         β) ξ

1
=

1

2

x 3
,  ξ

2
=

2

2

x 3
 

 

51.  Να ζρεκαηηζζεί εμίζσζε 2νπ βαζκνύ κε ξίδεο ξ
1
, ξ

2
 αλ  3ξ

1
+3ξ

2
=2ξ1 ξ2

  

θαη 1ξ
1
ξ

2
=5(ξ

1
+ξ

2
2) 

 

52.  Αλ ξ
1
 , ξ

2
 είλαη νη ξίδεο ηεο x

2
+7x+8=0 θαη x

1
 , x

2
 νη ξίδεο ηεο x

2
–3x+2=0 λα ζρεκαηηζζεί 

εμίζσζε 2νπ βαζκνύ κε ξίδεο x1 ξ1
+ x2 ξ2  θαη ξ1 x2

+x1 ξ2
 

 

53.  Γίλεηαη ε εμίζσζε : (ι+2)x
2
+(ι

2
3ι+2)x+ι

2
ι6=0.  Γηα πνηεο ηηκέο ηνπ ι έρεη ξίδεο 

α) αληίζεηεο  β) αληίζηξνθεο 

 

54.  Αλ x
1
 , x

2
 ξίδεο ηεο x

2
3x+ι=0 λα ππνινγηζηεί ε ηηκή ηνπ ι ώζηε :   

5x1
3
 x

2
4x1 x2

4x1 x2

2
+5x

1 x2

3
=2ι+3 

 

55.  Αλ ξ
1
 , ξ

2
 ξίδεο ηεο 2x

2
(ι+6)x+3ι=0 λα πξνζδηνξηζηεί ν ιR αλ 

α) ξ1
2
+ξ2

2
=13   β) 1 2

2 1

3 3
(ξ ) (ξ ) 4

ξ ξ
     

56. Αλ ξ
1
 , ξ

2  ξίδεο ηεο εμίζσζεο x
2
+x+ι=0  πνπ πιεξνύλ ηελ ζρέζε  

3
1 1 2 1 2 2ξ ξ ξ (2ξ ξ ) 2ξ 1     λα βξεζεί ην ι 

   

57.  Γηα πνηεο ηηκέο ηνπ ι ε εμίζσζε 2x
2
+(2ι3)x+2ι=0 έρεη ξίδεο πξαγκαηηθέο 

πνπ ηθαλνπνηνύλ ηελ ζρέζε : 0<ξ
1
+ξ

2
+ξ1 ξ2

<2 

 

58.   Γίλνληαη νη εμηζώζεηο x
2
-4αx-20=0 (1) θαη x

2
+2x-α-1=0 (2). Να βξείηε ηα αR αλ  

γλσξίδνπκε όηη ε κία ξίδα ηεο (1) είλαη ίζε κε ην άζξνηζκα ησλ ηεηξαγώλσλ ησλ ξηδώλ ηεο (2) 

 

59.   Γίλνληαη νη εμηζώζεηο x
2
2xι=0 (1) θαη x

2
+ιx+1=0 (2) θαη νη ξίδεο ηνπο x

1
,x

2
 θαη 

ξ
1
,ξ

2
αληίζηνηρα. Να πξνζδηνξηζζεί ν ι έηζη ώζηε ε κία ξίδα ηεο πξώηεο λα είλαη ίζε κε ην 

ηεηξάγσλν ηεο δηαθνξάο ησλ ξηδώλ ηεο δεύηεξεο 

 

60.  Γίλεηαη ε εμίζσζε x
2
+2ιx3=0, ιR. i) Αλ νη ξίδεο x1 ,x2

 ηεο εμίζσζεο ηθαλνπνηνύλ ηελ 

ζρέζε x
1
(x

1
+2x

2
)=4

2
2x   λα βξεζεί ην ιΝ ii) Γηα ηηο ηηκέο ηνπ ι πνπ ζα βξείηε λα ιύζεηε ηελ 

αλίζσζε |x+ι|x1x2
<

2 2
1 2x x   

 

61.  Αλ ξ
1
 , ξ

2
 ξίδεο ηεο εμίζσζεο x

2
2x+ι=0 λα πξνζδηνξηζηεί ν ιR ώζηε ν ιόγνο ησλ ξηδώλ λα 

είλαη 2. 

 

62.  Αλ ξ
1
 , ξ

2 ξίδεο ηεο εμίζσζεο 2x
2
(ι+1)x+ι+3=0 λα πξνζδηνξηζηεί ν ιR ώζηε ξ

1
ξ

2
=1 



63.  Αλ x
1
 , x

2 ξίδεο ηεο εμίζσζεο x
2
-7x+1=0 λα δείμεηε όηη ε παξάζηαζε : Α=

4 4
1 2

4 4
2 1

x x

x x
 έρεη 

λόεκα θαη λα ππνινγηζζεί ε αξηζκεηηθή ηηκή ηεο 

 

64.  Αλ ξ
1
 , ξ

2 ξίδεο ηεο εμίζσζεο x
2
-3x+ι=0 λα πξνζδηνξηζηεί ιR ώζηε 

2 2
1 2 1 22ξ 3ξ 5ξ ξ 15     

 

65.  Αλ ξ
1
 , ξ

2  ξίδεο ηεο εμίζσζεο x
2
+x+ι=0  πνπ πιεξνύλ ηελ ζρέζε 

3
1 1 2 1 2 2ξ ξ ξ (2ξ ξ ) 2ξ 1      λα βξεζεί ην ι 

 

66. Να ιπζνύλ νη εμηζώζεηο :  α) x
5
+8x

2
=0            β) x

4
+16=0         γ) x

5
=81x 

 

67. Να ιπζνύλ νη εμηζώζεηο :  α) x
5
–16x=0    β) x

4
–16=0    γ) x

6
=32x 

 

68. Γίλεηαη ε εμίζσζε x
2
4x+ (ι2)=0, ιR (1)          

α. Γηα πνηέο ηηκέο ηνπ  ιR  ε εμίζσζε έρεη δύν πξαγκαηηθέο θαη άληζεο ιύζεηο. 

β. Να βξεζεί ην ιR  ώζηε ν αξηζκόο   6 3x 4 2 2      λα είλαη ξίδα ηεο (1) 

γ. Αλ ε εμίζσζε (1) έρεη δύν πξαγκαηηθέο ξίδεο  x1,x2, λα βξεζεί ην ιR , ώζηε  | x1+x2+ 3x1x2|<12 

 

69. Γίλεηαη ην ηξηώλπκν x
2
+(ι2)x+2ι7  ,ιR 

i. Να βξείηε ηελ δηαθξίλνπζα  Γ ηνπ ηξησλύκνπ θαη λα ιύζεηε ηελ εμίζσζε  Γ=0 

ii. Να πξνζδηνξίζεηε ηηο ηηκέο ηνπ ιR γηα ηελ νπνία ε εμίζσζε  x
2
+(ι2)x+2ι7=0, ιR(1)  έρεη 

δύν νκόζεκεο  θαη άληζεο ξίδεο  

iii. Αλ x1,x2 νη δύν άληζεο ξίδεο ηεο (1) , ηόηε λα ιύζεηε ηελ αλίζσζε | 3x1+3x2+ x1x2|<12 

iv. Να εμεηάζεηε αλ κπνξεί ε εμίζσζε (1)  λα έρεη δύν αληίζεηεο ξίδεο . 

 

70. Γίλεηαη ε εμίζσζε x
2
2ιx+ι(ι+3)=0 (1)    

α. Να βξείηε γηα πνίεο ηηκέο ηνπ ιR   ε εμίζσζε (1) έρεη δύν πξαγκαηηθέο θαη άληζεο ιύζεηο 

β. Έζησ S θαη P ην άζξνηζκα θαη ην γηλόκελν αληίζηνηρα ησλ ξηδώλ ηεο εμίζσζεο (1).  

Αλ ηζρύεη PS=12, λα πξνζδηνξίζεηε ηελ ηηκή ηνπ ιR   

Γηα ηελ ηηκή ηνπ ιR   πνπ βξήθαηε ζην β) εξώηεκα, ηόηε: 

γ. Να ππνινγίζεηε ηελ παξάζηαζε 1 2

2 1

x x
A

x x
     

δ. Να θαηαζθεπάζεηε εμίζσζε δεπηέξνπ βαζκνύ, κε ξίδεο ηνπο αξηζκνύο 2

1 2x x  θαη 2

2 1x x   

 

71. Γίλεηαη ε εμίζσζε  (ι+1)x
2
(3ι2)x+ι+1 =0 (1) ιR  

α. Να ιπζεί ε εμίζσζε (1) γηα ι=5 

β.  Aλ  ι>4 λα δείμεηε όηη ε εμίζσζε (1)  έρεη δύν ξίδεο. 

γ. Να βξεζεί ε ηηκή ηνπ ιR  γηα ηελ νπνία ε εμίζσζε (1)  έρεη δύν ξίδεο ηηο x1,x2  γηα ηηο νπνίεο 

ηζρύεη 
1 2

1 1 16

x x 7
       

 

72. Γ1. Βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο θαη απνδείμηε όηη: f(x)=x
2
x1  

Γ2. Να δείμεηε όηη ε εμίζσζε f(x)=0 έρεη δύν ξίδεο εηεξόζεκεο.  

Γ3. Να ιπζεί ε εμίζσζε f(x
2
)=11 ,όπνπ x αλήθεη ζην πεδίν νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο f.  

Γ4. Αλ x1,x2  νη ιύζεηο ηεο εμίζσζεο ηνπ εξσηήκαηνο Γ2, λα ππνινγίζεηε ηηο ηηκέο ησλ παξαθάησ 



παξαζηάζεσλ ρσξίο λα βξεζνύλ νη ξίδεο 

i.    
2014 2014

1 2A 2 2 x 2 2 2 x 2      

ii.
4028 4028

1 1

A 3 A 3


 
   

 

73. Γίλεηαη ε εμίζσζε 
2x 2x 3 0    θαη  x1, x2  νη ξίδεο ηεο.  

Θεσξνύκε θαη κηα αξηζκεηηθή πξόνδν κε πξώην όξν   α1=  x1+x2 θαη δηαθνξά σ=(x1 x2 )
2
  

Γ1.  Να απνδείμεηε όηη α1=2 θαη  σ=3.                                                                               

Γ2.  Να βξείηε ηνλ δέθαην όξν ηεο αξηζκεηηθήο πξνόδνπ.     

Γ3. Να ππνινγίζεηε ην άζξνηζκα ησλ 10 πξώησλ όξσλ ηεο  παξαπάλσ πξνόδνπ.                                                       

Γ4. Δπηιέγνπκε ζηελ ηύρε έλαλ αξηζκό  1,2,3,...,15  . Να βξείηε  ηελ πηζαλόηεηα ηνπ 

ελδερνκέλνπ: Α: ην άζξνηζκα Sv  ησλ λ πξώησλ όξσλ ηεο παξαπάλσ πξνόδνπ είλαη κεγαιύηεξν 

από 155.                                                                                        (7+6+6+6 μονάδες) 

 

74. Γίλεηαη  ε  εμίζσζε:    x
2
 − ιx − (ι

2
 + 5) = 0  ,  κε  ι  R. 

Γ1. Να  δείμεηε  όηη  γηα  θάζε  ηηκή  ηνπ  πξαγκαηηθνύ  αξηζκνύ  ι,  ε  παξαπάλσ  εμίζσζε  έρεη  

δύν  πξαγκαηηθέο  θαη  άληζεο  ξίδεο. 

Γ2. Να  ππνινγίζεηε  ην  άζξνηζκα  θαη  ην  γηλόκελν  ησλ  ξηδώλ  ηεο  παξαπάλσ  εμίζσζεο,  

ζπλαξηήζεη  ηνπ  ι. 

Γ3. Αλ  x1,  x2  είλαη  νη  ξίδεο  ηεο  εμίζσζεο,  λα  βξεζνύλ  νη  ηηκέο  ηνπ  πξαγκαηηθνύ  αξηζκνύ  

ι  ώζηε  λα  ηζρύεη: (x1 − 1)∙(x2 − 1) = −4 

 

 

 

ΘΕΜΑ 2–485 

Γίλεηαη ε εμίζσζε ιx = x+ι
2
–1 , κε παξάκεηξν ι∈ℝ. 

α)  Να απνδείμεηε όηη ε παξαπάλσ εμίζσζε γξάθεηαη ηζνδύλακα: (ι − 1)x = (ι − 1)(ι + 1)

(Μνλάδεο 8)

β) Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ λ γηα ηηο νπνίεο ε παξαπάλσ εμίζσζε έρεη αθξηβώο κία ιύζε

ηελ νπνία θαη λα βξείηε.                                                        (Μνλάδεο 8) 

γ) Γηα πνηα ηηκή ηνπ λ ε παξαπάλσ εμίζσζε είλαη ηαπηόηεηα ζην ζύλνιν ησλ πξαγκαηηθώλ 

αξηζκώλ;  Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. (Μνλάδεο 9) 

 

 

ΘΕΜΑ 2 - 507  

Γίλεηαη ε εμίζσζε: (ι
2
–9)x=ι

2
–3ι  (1), κε παξάκεηξν    ι ∈R 

α) Δπηιέγνληαο ηξείο δηαθνξεηηθέο πξαγκαηηθέο ηηκέο γηα ην ι, λα γξάςεηε ηξείο εμηζώζεηο.  

(Μνλάδεο 6)  

β) Να πξνζδηνξίζεηε ηηο ηηκέο ηνπ ι ∈R ώζηε ε (1) λα έρεη κία θαη κνλαδηθή ιύζε.  

(Μνλάδεο 9)  

γ) Να βξείηε ηελ ηηκή ηνπ ι ∈R ώζηε ε κνλαδηθή ιύζε ηεο (1) λα ηζνύηαη κε 4.  

(Μνλάδεο 10)  

GI_A_ALG_2_1055 

 

Γίλεηαη ε εμίζσζε: (ι
2
–1)x=(ι+1)(ι+2) κε παξάκεηξν ιR 

α) Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε γηα ι=1  θαη γηα ι=–1.                                                     Μνλάδεο  12 

β) Γηα πνηεο ηηκέο ηνπ ι ε εμίζσζε έρεη κνλαδηθή ιύζε; Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 

Μνλάδεο  13 



GI_A_ALG_2_3382 

Γίλεηαη ε παξάζηαζε:   
3 5

5 3 5 3
  

 
 

α) Να δείμεηε όηη:   Α = 4.                                                                                               Μνλάδεο  12 

β) Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε: |x+A|=1                                                                               Μνλάδεο  13 

 

GI_A_ALG_2_ 4302  

Γίλεηαη ε εμίζσζε: (α+3)x=α
2
–9, κε παξάκεηξν α R 

α) Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε ζηηο παξαθάησ πεξηπηώζεηο: 

       i)  όηαλ α = 1                                                                                                                 Μνλάδεο  5 

      ii)  όηαλ α = 3                                                                                                              Μνλάδεο  8 

β) Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ α, γηα ηηο νπνίεο ε εμίζσζε έρεη κνλαδηθή ιύζε θαη λα πξνζδηνξίζεηε ηε 

ιύζε απηή.                                                                                                                          Μνλάδεο  12 

 

GI_A_ALG_4_2302 

Σε  έλαλ  άμνλα ηα ζεκεία Α, Β θαη Μ αληηζηνηρνύλ ζηνπο αξηζκνύο 5,  9  θαη  x  αληίζηνηρα. 

α) Να δηαηππώζεηε ηε γεσκεηξηθή εξκελεία ησλ παξαζηάζεσλ |x–5| θαη |x–9| .     Μνλάδεο  10 

β) Αλ ηζρύεη |x–5|= |x–9|, 

i) Πνηα γεσκεηξηθή ηδηόηεηα ηνπ ζεκείνπ Μ αλαγλσξίδεηε;  

Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζε ζαο.                                                                                 Μνλάδεο  7  

ii) Με ρξήζε ηνπ άμνλα, λα πξνζδηνξίζεηε ηνλ πξαγκαηηθό αξηζκό x πνπ παξηζηάλεη ην ζεκείν Μ. 

Να επηβεβαηώζεηε κε αιγεβξηθό ηξόπν ηελ απάληεζε ζαο.                                                Μνλάδεο  8 

 

ΘΕΜΑ 2–481 

Γίλεηαη ε εμίζσζε   x
2
–2ιx+4(ι–1)=0    κε παξάκεηξν λ∈ℝ 

α) Να βξείηε ηε δηαθξίλνπζα ηεο εμίζσζεο. , (Μνλάδεο 8)  

β)Να απνδείμεηε όηη ε παξαπάλσ εμίζσζε έρεη ξίδεο πξαγκαηηθέο γηα θάζε λ∈ℝ        (Μνλάδεο 

γ)Αλ  x1 , x2   είλαη νη ξίδεο ηεο παξαπάλσ εμίζσζεο, ηόηε λα βξείηε γηα πνηα ηηκή ηνπ λ ηζρύεη: 

x1 + x2 =x1  x2    

(Μνλάδεο 9)

ΘΕΜΑ 2–483

α)Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε  |2x −1| = 3                                                   (Μνλάδεο  12)               

β Αλ α, β   κε α< β   είλαη νη ξίδεο ηεο εμίζσζεο ηνπ εξσηήκαηνο (α), ηόηε λα ιύζεηε ηελ

εμίζσζε  α x 
2
+ β x + 3 = 0                                                                   (Μνλάδεο 13) 

 

ΘΕΜΑ 2–493 

α) Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε | x− 2 |= 3                                      (Μνλάδεο 10) 

β) Να ζρεκαηίζεηε εμίζσζε δεπηέξνπ βαζκνύ κε ξίδεο, ηηο ξίδεο ηεο εμίζσζεο ηνπ α) 

εξσηήκαηνο.                                                                                        (Μνλάδεο 15) 

 

ΘΕΜΑ 2–496 

Γίλεηαη ε εμίζσζε   x
2
–2ιx+4(ι–1)=0    κε παξάκεηξν λ∈ℝ

α) Να βξείηε ηε δηαθξίλνπζα ηεο εμίζσζεο. ,                      (Μνλάδεο 8)  

β) Να απνδείμεηε όηη ε παξαπάλσ εμίζσζε έρεη ξίδεο πξαγκαηηθέο γηα θάζε λ∈ℝ. 

(Μνλάδεο 8) 

γ)Αλ  x1 , x2   είλαη νη ξίδεο ηεο παξαπάλσ εμίζσζεο, ηόηε λα βξείηε γηα πνηα ηηκή ηνπ λ ηζρύεη: 

(x1 + x2 )
2
+x1  x2 +5=0                                                                                  (Μνλάδεο 9)



ΘΕΜΑ 2 - 1007  

α) Να βξείηε ηηο ξίδεο ηεο εμίζσζεο: –2x
2
+10x=12                                                       Μνλάδεο  15 

β. Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε:    
22x 10x 12

0
x 2

  



                                                          Μνλάδεο  10 

 
GI_A_ALG_2_1092 

Γίλνληαη νη αξηζκνί:   
1

A
5 5




 θαη 
1

B
5 5




 

α) Να δείμεηε όηη: 

       i) 
1

A B
2

                                                                                                               Μνλάδεο  8 

       ii)  
1

Α Β
20

                                                                                                               Μνλάδεο  8 

β) Να θαηαζθεπάζεηε κηα εμίζσζε 2
νπ

 βαζκνύ κε ξίδεο ηνπο αξηζκνύο Α θαη Β.             Μνλάδεο  9 

 

GI_A_ALG_2_1097 

 

Γίλεηαη ην ηξηώλπκν  ιx
2
+ιx–5=0    όπνπ  ι R. 

α) Αλ κηα ξίδα ηνπ ηξησλύκνπ είλαη ν αξηζκόο 0x 1 , λα πξνζδηνξίζεηε ηελ ηηκή ηνπ ι. 

Μνλάδεο  12 

β) Γηα 3ι , λα παξαγνληνπνηήζεηε ην ηξηώλπκν.      

Μνλάδεο  13 

GI_A_ALG_2_1275 

Γίλεηαη ην ηξηώλπκν 2x
2
+5x–1                                 

α) Να δείμεηε όηη ην ηξηώλπκν έρεη δύν άληζεο πξαγκαηηθέο ξίδεο x1 θαη  x2                    (Μνλάδεο 6) 

β) Να βξείηε ηελ ηηκή ησλ παξαζηάζεσλ x1+ x2,  x1 x2    θαη 
1 2

1 1

x x
                             (Μνλάδεο 9) 

γ) Να πξνζδηνξίζεηε κηα εμίζσζε 2
νπ

 βαζκνύ πνπ έρεη ξίδεο ηνπο αξηζκνύο 
1

1

x
 θαη 

2

1

x
          

(Μνλάδεο 10) 

GI_A_ALG_2_1281 

Γίλεηαη ην ηξηώλπκν    2x 3 1 x 3         

α) Να απνδείμεηε όηη ε δηαθξίλνπζα ηνπ ηξησλύκνπ είλαη Γ=  
2

3 1               (Μνλάδεο 12)         

β) Να παξαγνληνπνηήζεηε ην ηξηώλπκν                                                               (Μνλάδεο 13)  

 

GI_A_ALG_2_1282 

α) Να παξαγνληνπνηήζεηε ην ηξηώλπκν 3x
2
–2x–1                                                (Μνλάδεο 8) 

β) Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ 𝑥 γηα ηηο νπνίεο έρεη λόεκα ε παξάζηαζε:
2

x 1
A(x)

3x 2x 1




 
 

θαη ζηε ζπλέρεηα λα ηελ απινπνηήζεηε.                                                                          (Μνλάδεο 9) 

γ) Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε:    |Α(x)|=1                                                                            (Μνλάδεο 8) 

 

GI_A_ALG_2_1298 

Έζησ α,β πξαγκαηηθνί αξηζκνί γηα ηνπο νπνίνπο ηζρύνπλ: α+β=2  θαη α
2
β+αβ

2
=–30  

α) Να απνδείμεηε όηη:  αβ=–15                                                                                       Μνλάδεο  10 



β) Να θαηαζθεπάζεηε εμίζσζε δεπηέξνπ βαζκνύ κε ξίδεο ηνπο αξηζκνύο α,β θαη λα ηνπο βξείηε.  

Μνλάδεο  15 

GI_A_ALG_2_1509 

 Γίλεηαη ε εμίζσζε  x
2
–(ι–1) x+6=0, (1) κε παξάκεηξν ιR. 

α) Αλ ε παξαπάλσ εμίζσζε έρεη ιύζε ην 1,λα βξείηε ην  ι.                                             Μνλάδεο  13 

β) Γηα ι=1 λα ιύζεηε ηελ εμίζσζε (1)                                                                            Μνλάδεο  12 

 

GI_A_ALG_2_1533 

Θεσξνύκε ηελ εμίζσζε x
2
+2x+ι–2=0    κε παξάκεηξν ιR  

α) Να βξείηε γηα πνηεο ηηκέο ηνπ ι ε εμίζσζε έρεη πξαγκαηηθέο ξίδεο. 

β) Σηελ πεξίπησζε πνπ ε εμίζσζε έρεη δύν ξίδεο  x1,x2  λα πξνζδηνξίζεηε ην ι ώζηε λα ηζρύεη:  

x1x2  –2(x1+x2 ) =1     

 

 

GI_A_ALG_2_3839 

Γίλεηαη ε εμίζσζε: ιx
2
–(ι–1) x–1=0  κε παξάκεηξν ι≠ 0 . 

α) Να βξείηε ηελ ηηκή ηνπ ι γηα ηελ νπνία ε εμίζσζε έρεη ξίδα ηνλ αξηζκό  2.       Μνλάδεο  12 

β) Να απνδείμεηε όηη ε εμίζσζε έρεη πξαγκαηηθέο ξίδεο γηα θάζε  ι≠ 0.                   Μνλάδεο  13 

 

GI_A_ALG_2_3847 

Γίλεηαη ε εμίζσζε  (ι+2)x
2
+2ιx+ι–1=0, κε παξάκεηξν ι–2 

Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ ι γηα ηηο νπνίεο: 

α) ε εμίζσζε έρεη δπν ξίδεο πξαγκαηηθέο θαη άληζεο.                                                  Μνλάδεο  13 

β) ην άζξνηζκα ησλ ξηδώλ ηεο εμίζσζεο είλαη ίζν κε 2.                                               Μνλάδεο  12 

 
GI_A_ALG_2_3857 

Έζησ α,β πξαγκαηηθνί αξηζκνί γηα ηνπο νπνίνπο ηζρύνπλ: αβ=4  θαη α
2
β+αβ

2
=20  

α) Να απνδείμεηε όηη:  α+β=5                                                                                       Μνλάδεο  10 

β) Να θαηαζθεπάζεηε εμίζσζε δεπηέξνπ βαζκνύ κε ξίδεο ηνπο αξηζκνύο α,β θαη λα ηνπο βξείηε.  

Μνλάδεο  15 

 

GI_A_ALG_2_3863 

Έζησ α,β πξαγκαηηθνί αξηζκνί γηα ηνπο νπνίνπο ηζρύνπλ: α+β=1  θαη α
3
β+2α

2
β

2
 +αβ

3
=–12  

α) Να απνδείμεηε όηη:  αβ=–12                                                                                      Μνλάδεο  10 

β) Να θαηαζθεπάζεηε εμίζσζε δεπηέξνπ βαζκνύ κε ξίδεο ηνπο αξηζκνύο α,β θαη λα ηνπο βξείηε.  

Μνλάδεο  15 

 

GI_A_ALG_2_4309 

Γίλεηαη νξζνγώλην κε πεξίκεηξν Π = 20cm θαη εκβαδόλ Δ=24cm
2
. 

α) Να θαηαζθεπάζεηε κία εμίζσζε 2
νπ

  βαζκνύ πνπ έρεη σο ξίδεο ηα κήθε ησλ πιεπξώλ απηνύ ηνπ 

νξζνγσλίνπ.                                                                                                                       Μνλάδεο  15 

β) Να βξείηε ηα κήθε ησλ πιεπξώλ ηνπ νξζνγσλίνπ.  



Μνλάδεο  10 

 

GI_A_ALG_2_4310 

Γίλνληαη δύν πξαγκαηηθνί αξηζκνί α ,β, ηέηνηνη ώζηε: α + β =12  θαη α
2
+β

2
=272   

α) Με ηε βνήζεηα ηεο ηαπηόηεηαο (α + β)
2
 = α

2
+2αβ +β

2
 λα δείμεηε όηη:  αβ = 64. 

Μνλάδεο  8 

β) Να θαηαζθεπάζεηε κηα εμίζσζε 2νπ βαζκνύ πνπ έρεη ξίδεο ηνπο αξηζκνύο α, β .  

Μνλάδεο  10 

γ) Να πξνζδηνξίζεηε ηνπο αξηζκνύο α ,β.  

Μνλάδεο  7 

GI_A_ALG_2_4313 

 Γίλνληαη νη αξηζκνί:     
1

3 7
 


     

1

3 7
 


 

α) Να δείμεηε όηη:   A+ B = 3   θαη   A B = 
 

1

2
                                                                 

Μνλάδεο  12 

β) Να θαηαζθεπάζεηε κηα εμίζσζε 2
νπ

  βαζκνύ πνπ έρεη ξίδεο ηνπο αξηζκνύο Α, Β.        

Μνλάδεο 13 

 

GI_A_ALG_4_1955 

 

 Τέζζεξηο αζιεηέο, ν Αξγπξήο, ν Βαζίιεο, ν Γηώξγνο θαη ν Γεκήηξεο ηεξκάηηζαλ ζε έλαλ αγώλα 

δξόκνπ κε αληίζηνηρνπο ρξόλνπο (ζε ιεπηά) tA
, tB

, tG  θαη tD
, γηα ηνπο νπνίνπο ηζρπ́νπλ νη 

ζρέζεηο:  tA < tB
      θαη  tA - tD = tB - tD

. 

α) I) Να δείμεηε ν́ηη: tD =
tA + tB

2
.                                                                        Μνλάδεο  5 

    ii) Να βξείηε ηε ζεηξά κε ηελ νπνήα ηεξκάηηζαλ νη αζιεηέο. Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζε ζαο.  

Μνλάδεο  10  

β) Γίλεηαη επηπιένλ όηη ηζρύεη: tA + tB = 6  θαη A Bt t 8   

     i) Να γξάςεηε κηα εμίζσζε 2νπ
 
βαζκνύ πνπ έρεη ξίδεο ηνπο αξηζκνύο tA

  θαη tB
   Μνλάδεο 5  

     ii) Να βξείηε ηνπο ρξόλνπο ηεξκαηηζκνύ ησλ ηεζζάξσλ αζιεηώλ.                  Μνλάδεο  5 

 

 

tG =
tA + 2tB

3


